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UOD de Lucilio Poeta Memoriæ 
) traditum apud Ciceronem conſtat, di- 

æiſſe eum, cum Scipionis atque Ruti- 
i judicium reformidaret, Tarentinis & Si- 
lis ſe ſeripfiſſe, id multo magis nobis con- 
venire forſan videbitur, qui populum Ma- 
bematicum potiils, vulgato etiam ſermone, al- 
uc remur, quam Viros ommfaria Erudi- 
jone Expolitos, Mathematicos velim Bri- 
amie Illuſtres, ſummum Europe totiuſque 
Literati Orbis Decus & Ornamentum , [in 
em Veritate & Matheſi exiſtimationem 
ram poſteriorem duxerimus, facilis eſt ex- 
atio, cur Hos potiſſimum Fudices com- 
elem, quibus nec æquiores, uti ſpero, opta- 
rity quicquid errauimus, nec ſeveriores 
kometria. 
In illorum laude erit ponendum, quod Gens 
ec, communis noſtrum Patria chariſſima, 
tteris omnibus in hiſce Studiis palmam 
Wile præripiat; Nam quid Mathematics 
cientiæ apud exteros viget & effloreſcit, 
wd not debetur Britanniæ? quid deſcripſit 
rteſius, quod non antes Harriotus & 
Vughtredus demonſtravere ? quid expatia- 
it Bullialdus, quod non perſentivit Wal- 
ius? guid Lagneius diſſerutts, quod non 
aphſonus indigitavit ? quid Leibnitins 
ndem aſſecutus eſt, quod non à Newtono 


it Reliffum ? 
Ce 2 | Quod 


FRAEFTATIO. 
Quod ad hec attinet, quæ timidus ad. 
modum, nec fine metu aliquo, in ifſa, ut ui. 
detur, Demonſtratione, Viris doctis permit. 
to, ſi exinde inter tanta Nomina meum pro- 
fiteri velim, meritò quis me ſummæ arrogan. 
tie poſtulaverit, qui werear, ne cum ſolu 
ad illos provocem, putarer noſtris potius rg 
tionibus confidere, quam illorum benevolen 
tie & humanitati ; certe ſi ullo modo potuiſ 
fem ex quovis etiam Mathematico de hac Do 
Grind cenſuram extorſiſſe, ita hec, qualia 
cunque, argumenta contempſiſſem, ut neque al 
Literatum Orbem confugiſſent, nec prove 
caſſent. | «LIT 
Abiit jam pluſquam Decennium,cum eſſe 
ſcilicet Initialem in hac Academia Gradi 
adeptus, ex quo primum ad Doctiſſimum quen 
dam Virum, uti probe norunt nonnulli, de noſtri 
Circuli Quadraturd detulerim; reſcripſit ni 
hit, jacuit res obruta oppreſſaque ſilentio. 
Neque obticendum quidem erit, cum mini 
proſpera uſus eſſem vitæ conditione, ab opti 
Patre derelictus, ſollicitaſſe me, ut, qualiqua 
modo, remunc rarer, fi forte poſſem Problem 
tamdiu Deſideratum expedire ; num ex in 
r a 1 . p 
ſolentid fuit nimiaque fiducid? non quidem 
ſemper enim fui parum mihi ipſi credulus, it 
e tam obſtinate aliorum ſenſa de iis, que ſen 
pſeram, requiſivi; num contempſi glerian # 
* _ at tamen quamvis non ſit mi 
ſaltem illa Cornea Fibra, ut ne gloriam vel 6 
Zerunc io, imo non nolim maximis Studs Off |, 
Laboribus emptam, ut ne exiſtimatione Er 
ditorum hominum permovears quiddam 1 


P'RAFATTIO; 


men  £que videbatur tunc temporis expe- 
tendums ac gloria; nam is perperam Orna- 
menta vitæ aucupareturs qui ea, que ad ne- 
ceſſtates ejus & commoda pertinerent, Via 
quidem attigiſſet. 

Tandem vero ſpem de munere ferè omnem 
abject, niſi quam juſſere pauci aliquot Virt 
Optimi, tum etiam ut foverem, ſu Quadra- 
turam aliquando abſolverem, de re itaque cum 
Doctis communicanda deliberaui; hac enim 
mecum plane cogitabam, ſi Solutionem iſtiuſ- 
modi Problemalis legendam proponerem, non 
dubium fore, quin Omnes Mathematici ſaltem 
accurrerent, audirent, expectarent, eo vero 
magts, cum non aſſererem me Circulum qua- 
draſſe, ſed ſummiſſe rogarem, an quadraſſem. 

Itinere ergo Londinum ſemel iterumque de 
Induſtria confecto, certos quoſdam Viros Do- 
Aiſſimos adivi ut eos conſulerem, qui ſumma 
cum humanitatenoſtra acceperunt, quorumgue 
Benevolentiam Maximo nos etiam ſtudio opor- 
tet proſequamur, verum ita deditos eos com- 
perimus omnes quibuſdam vulgo demonſtra- 
lis, ut vel ne perlegerint, quicquid ſcripſera- 
mus, vel ne inſpectum neglexeriut, ſapius 
pelii ut propoſitrones noſiras ſaltem evolve- 
rent, ubi vero erratum eſfſet a nobis, 2 
rent, corrigerent; Nihil a Maximis V iris 
impetravi, niſi ut demonſtrarent contra nor 
tram Circuli Rationem, noſtris principiis ig- 
nol is, ex principiis que antea erant mihi nota 
& toti Orbi Mathematico, & quæ, pace ta- 
lum Virorum dixcrim, ne ea erroris falſita- 
li{que coarguam, tamen quoad rem quam tra- 
| Cc 3 Canis 


P RX PAT IO. 
ctamus, incerta Videbantur prorſus & dubia, 
quid facerem? repudiatus a Summis atque 
Optimis Viris mhil habui, quod ab aliis ſpe. 
rarem. | | 

Ad Eruditorum itaque Cætum Uni verſun 
liceat me tandempoſthec, hac etiam Scripturg 
quantumvis imperita, conferrem, nulla nequ 

ambitio ſuaſit, nec pruritus ſcribenai 1 
conamen Mat hemat icum ut in Lucem produ- 
cerem, ſed neceſſitas quædam ex tenebris il. 
lud & obſcuritate foras excuſſit, vi quaſi in. 
de coactum compulſumque, ne Vvideamur et 
falſtatis convicti, priuſquam ſciatur, annon 
veritatem præterea aſſecuti fuerimus, neque 
damnemur, antequam legamur, & ex tis prin- 
cipiis & probationibus, de quibus ipſa lis eſ- 
ſet, & tota controverſia. 

Sepius, non diffiteor, me in hanc Obje- 
crionem incidiſſe contra noſtram ſpeciatim 
Quadraturam, que ſolummodò eſt generalio- 
ris Doctrinæ conſectarium, alios ſcilicet Ma- 
ximos & Eruditiſſimos Viros e contrario al. 
monſtraſſe, adeoque ſieri non poſſe ut quæ vii 
concluſio ex recio debitoque Ratiocinio edu- 
ceretur,quam que ſit corum concluſionibus con- 
ſentanea, quia in Matheſi pugnantia non re- 
periuntur ; que Objectio huc plane redit; 
Omnes Summi Viri hattenus aliter ſenſerunt, 
tune autem repugnas ? Equidem iſtiuſinodi 
argumento Agrè admodum reſponderem, ſed 
tandem neceſſe eſt ut id reputarem, ſi hoc mo- 
do mecum ageretur, me pudore potius, & tan. 
torum Virorum auttoritate, quam ratione & 
veritate vine. 7 
ay A 


PRAFAT IO. 


In hac tamen ætate, atque his ee pr 
mirum prorſus videtur, talibus tamqne ob ſo- 
letis innſitatiſque armis pagnari: Num Ari- 
ſtoteles, Ptolomæus & ſexcenti alii abjecki 
jam fere & deſperati Rec ent ioribus ſurcubue- 
re, cum tamen piaculo ducatur, ſi vel ab Eucli- 
de vel Archimede ve Dofrina porrd Infini- 
trum Serierum, & Hodiernis Mathematics 
vel Philoſophis, tranſberſo etiam digito, diſ- 


ſentiamus? _ de Maximis Viris ſtatue- 


nus, Harvæo, Hookio, Newtono, Halleio, 


ceteriſque? unquamne tis objiciebatur, quod 


4 Prioribus diſcederent, nec requirebatur po- 
tins, quare diſſenſere? Cum itaque hec fuerit 
ſcribendi ratio, ut Viri Docti veritatem ſe- 
querentur, autforitatem, non ratione ſufful- 
lam, contemnerent, quamque ſemper ſuo jure 
aſſumpſerunt, propter veritatis item cauſam 
eſſe putetur, ſi rogaret minorum gentium ſcrip- 


tor, ne —_— inter ſcribendum (cum æꝗqui- 


ores meritò ſperare poſſet ),quam Summi Virt, 
ſubeat conditiones : Concedatur mihi venia, ſt 
lberiùs de hac re diſputaverim, quandocun- 
que enim ex quolibet frve Recentiori, ſeu Ve- 
teri Scriptore dura immineat ſervitus, Ra- 
io, Natura, & hec Diſciplina Mathematica 
admonet, jubet, noſmet, ipſam, ipſmſque in 
veritate inveſtigandd licentiam, in liberta- 
tem vindicemus. 

Quod ad noſtram demonſtrationem Quadra- 
ture ſpectat, in præſenti, vix aliam allega- 
vimus, quam que analogid & induttione ni- 
tatur; eam ipſam adhibet Walliſius, fatetur 
autem Newtonus ſe mae prima ſua de Seri- 

_ ebus 
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PR Æ FAT IO. 


ebus infinitis cogitata derivaſſe; eandem ita. 
que met hodum uſurpare malumus, ut ſanul vi. 
deantur cernanturque, tum corum, tum no. 
ſtræ ejuſdem generis Demonſtrationes; interea U 
pyræter hanc nos penes ſunt, ſi rectè judicemus, 
Quatuor vel etiam Quinque Probationes ejuſ. 
dem Rationis Circuli, totiuſque bujus Do. 
Grinæ; multa parro mihi ſcripta jam priden BD 
extiterecontra omnes methodos, Infinitarum 
Serierum, Fluxionum, Differentiarumque, 
ubicunque ad alias Curvas quadrandas appli 
Cantur, quam quarum rationes ſunt jam be- 
ne cognitæ & ſpettate ; iis vero neglettis, 
ft tempus otiumque tulerit , hanc Diſcipli- 
nam, Deo volente, proſequemur, cujus pe. 
cimen ſiue exemplum ſolummodo ſu fiviat im- 
preſentiarum exhibuiſſe, quod, qualecungque 
it, limatiſſimis tandem Mathematicorum ju- 
dictis ſiſtere oramus, non quaſi falli nequea- 
mus, verum quod privatim concuptut id jam 
bi publice ut illos obteſtemur, ne dediguentur 
i= errata noſtra, accurate, ſed candide perſtrin- 
gere: Nam Veritas mihi mages ſemper erit 
dilecta & amica, quam quævis noſtra ipſius 
perexigua Exiſtimatio. 
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Unde oritur Methodus Quadrands Figuras 
Curwilineas. 
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De Velocitatibus $ implicibus ſive Linearibus. 
| Defin, I. | 
ELociTATEM appello iſtum cujuſvis Quan- 
titatis Progre ſſum, (ſive tardior fuerit live ce- 


rior) quo illa vehitur, nulla interim habita ratio- 
ne Quantitatis, cujus fit Progre ſſus. 


| Defis. II. | 

* | Velocitatem Simplicem, vel Monogrammam, vel 
- ELinearem Nomino, iſtum cujuſvis Quantitatis Pro- 
e Nereſlum, per quem illa à certo quodam termino, 
nde Mente concipitur eam primum ſuum Motum 
. ducere, ad alium, quem Mens item poſuerit Mo- 
tui ultimo, quacunque Semità, ſeu curya, ſeu di- 
recti, aut quibuſcunque viribus, pertendit; nulla, 
ti prius, ratione habit3 Quantitatis, quæ promo- 
- eetur. 

Ex hãc ĩtaque Definitione & Superiori, ſi 4 Quan- 


A uas promovenda (v. Fig. Lem.) vel infinitas nu- 


nero partes complecteretur, vel ſi nullas, par eſſet ra- 
Ratio, adeoque ut nihil in hac Noctrina exinde mu- 
tretur, ita Infinita Quantitatis Diviſibilitas ex præ- 
ſenti Matheſi eliminatur & exulat, utpote quæ ne- 
quicquam conferat ad Naturæ vel Veræ Mathcſe $ 
cognitionem. 

. Defin. III. 


per Velocitatis autem Simplicis 12 
melligo iſtam certam poſitamque vim, ſeu gradum 
Velocitatis, quo procedit & promota eſt Velocitas 
Linearis. 
| Pros 


(2) 


£4 Progreſſio Temporis eſt ut 1. 1. 1. 1. h. e. ſecuy- 


duùm uniformem ſemper motum, & æqualem. e 
b 
LEM M 4. to 


Linea quævis, intra eoſdem limites concluſz, in- 
numeras illas prorsus rationes poteſt ſuſcipere, qua 
velit quiſquam ipſi attribuere, h. e. Progreſſio Ve. 
locitatis fieri poteſt, vel ut 1, 1, 1, 1, &c. 2, 2, 2, 
&c. 3, 3. 3. &c. vel ut 1, 2, 3, 45 &c. vel ut 10,20“, 
3, 4\*, &c. vel generatim, ut 1x, 1x, 1x, vel 1's, 
2 3 æ, &c. idemque erit dicendum de quibuſcun. 
que aliis, quæ excogitari poſſunt, Progreſſionlbts 
in infinitum. Impræſentiarum autem nobis ſat e- 
rit, fi Progreſſiones, paſſim Mathemaricis ſolennes, 
tantum perpendamus. 

Dem. Si itaque de iis ſpeciatim negetur Lemma, 
fumatur quævis Linea « ». 

. Si hæc Linea in » 4 5 | Re 
æquales partes 16 A e 

; 


concipiatur eſſe 4 41 
diviſaab+becd, ©! | 
&c. erũt partesejuſ- 
demut1+1+1+1 , 

H 


&c. & tota Linea ut b 
16, ſi in duodecim, , 
ut 12, ſi in alias! 
quaſcunque, ut Nu- 
merus denique jux- f | | | 
ta quem 4 dividi- « bs af 
tur; & pari modo 12 
ab + be +cdquz n 
antea proceſsere, ut 
1 +1 +1, &c, procedent porro, ut 2 þ 2-þ 2, &c. 
vel ut 100 ＋ 100 100, &c. vel ut x + x +% 
&c. h. e. ut quantitares quælibet, nam cùm 4 n po- 
reſt eſſe ut x vel 10, vel qui vis numerus, idem etiam 
accidet Linea ab vel bc vel c d, &c. 


13 
— 
—— 
PRE" 


2. Cum 


(3) "0 
2. Chm duci queat recta Linea ab 4 ad m, erit 
exdem Linea 4 », utpote que Trianguli fit Demiſ- 
k five Perpendicularis, ut 4 b, 4 c, 4 d. 4 4, vel poſi- 
to 4b —=x quantitati cuivis, ut 1x, 2X, 3X, 4X, &c. 
nempe {1 Velocitas in a» » progrediturut 1. I. 1. 1. 
12; Jer hoc enim poſito neceſſe eſt ut Ordinatæ in Tri- 
7e. Agulo 4 1 x, que parallel ſint & zquales Progrei- 
2, onibus Velocitatis in au, Progreſſionem ſortiantur 
+ MArithmeticam, quoniam eo modo Area, ab illis de- 
a. ſcripta, erit 2qualis areæ ab Ordinatis deſcriptæ in 
un. Triangulo 4m, ubi Velocitas in à I == m, progre- 
bu ditur, ut 1. I. 1. 1, &c. & Ordinatæ quæ ſunt /» = 
te-. parallelz, ut 1x, 2x, 3x, 4x, &c. ideoque Tri- 
es, ungulum » 4  dimidium fectanguli /; & contra- 
no Velocitas in 4 » progredi poteſt ut r. 1. 1. 1, & 
* in am ut 1X, 2x, zx, 4x, h. e. ut! patebit in Se- 
cundà Parte hujus Geometriæ, Triangulum erit ad 


leckangulum circumſcriptum ut r el > 
. 2 
me 5 vel ITEY 

3. Eadem conſtante Linea 4 ad ipſam confor- 
netur Parabola » 4 m, dico ejus Velocitatem pro- 
gredi, ut 1% 2 3, 40, &c. Nam per Cal. 2. 
partes Lineæ 41 progredientur ut 1, 2, 3, 4, &c. 
deoque o, gf; pr, ut 1, 2|*,3|*, quia ſunt 
In ratione duplicati a0, 4q, 4p, ſed on, 4% pr 
2quantur diverſis partibus Lineæ a», quz id- 
arco progredientur, ut 11?, 27, 3%, &c. Vel vi- 
alim, Ordinatæ Parabolz » a procedunt, ut 
Vi. v2, v3, —= 40, 4q ap, I. 23. Sed partes 


Lineæ 4a ſunt in ratione duplicati Ordinatarum 
t, 2, z, ergo ęjuſdem Linez 4 » Partes ſunt, ut 
*, 2 31*, &c. 

Eodem prætereà argumento partes Lineæ 42 
rocedent, ut 114, 2, 31; nam „/, v2, v3, 
S4 o, 4 J 4p, = 1, 2, 3, partibus Linez à u, ad- 
toque ordinatz crunt, ut 14, 24, 3 3, chm ſint 

; in 


vel 


(4) 
in ratione ſubduplicata abſciſſarum; fimilique Me. 
thodo partes Linez 4 progredientur etiam, u 
14, 2, 3. Ordinatz interim, ut 15, 213, 318, &c. 
& deinceps in infinitum. 


Tandem ſi habeatur Parabolæ Ordinata N 
abſciſſæ a (cujuſmodi Parabola obtinebitur ſi ſu. 
matur Conus, qui habeat baſeos radium axi Sectio. 

nis æqualem) Ordinatæ 5h, r A, y x, æquantur di- I . 
verſis Ordinatis aliis, quæ Originem ab 4 trabuntY 


& recidunt tandem in n, h. e. /I 1, 4/2—2&c, 
& mu—an vel 1117, 2 = 217, &c. & wy 
Sanl', & pariter Y = VI, Vi = VN, //m 
—+/a n, & denuo partes Lineæ a » progredientur i f. 
ut 1, 214, 31£, &c. ubi ordinatæ ſint, ut 114, 
214, 31+, &c. atque eãdem ratione fiet progreſſus iu 
infinitum, h. e. uti patebit in Paite Secunda hujus 


Geometriæ, Parabola erit ad rectangulum circum- 
2 f 2 'S &c 
2 +1 1+3' 3 +3 3+3 
4. Ponatur jam Paraboloeides Cubicale n an, 
cujus Ordinatz erunt, ut /(3) 1, (3) 2» (3) 3) 


ſed per Caf. 2. duci poſſint Ordinatæ, quæ ſint ut 
T, 2, 3, & partes Linez 4 u ſunt in triplicati ratio 
ne earundem = x13, 213313, &c. parique ratiocinio 
quoniam y/(3)1=1,4/(3) 2=2z4/(3} 3 3, pu 
res Linez an procedent etiam, ut 103, 2, 31+, ubi 
ſuerint Ordinatæ, ut 113, 213, 3 lz, vel ut 114, 243, 33, 
ubi Ordinatæ, 11%, 214,31, vel 11?, 21, zb, 
ubi Ordinatz erunt 113, 26, 36, &c. Similiterque 
demonſtrari poteſt de cæteris Paraboloeidibus, quz 
cunque tandem fuerint, five in Multiplicatà, ſeu Sub- 
multiplicatà Ahſciſſarum ratione in iufinitum, hinc 
vero, uti poſtea dicetur, Paraboloeides Cubicale erit 


ſcriptum, ut 


ad Rectangulum circumſcriptum, ut . on 
e 


= 7 * 
ao enn 
l 


Hoc 


C94 


Hoc vero Lemma patet, ſi rationes ſolummodò Quan- 
titatum concedamus eſſe Infinitas, & omnem Quan- 
titatem, ejuſve rationem, exprimi poſſe per Lineam 
pro lubitu aſſumptam, quod genus Expreſſionis omnes 
Mathematici putirunt ſemper ſibi fuiſſe integrum. 


PROP. I. 

Linearum, quz intra eoſdem Terminos ſint con- 
cluſz , quarum autem rationes inter ſe diſcrepent, 
Menſurz ſunt, dato tempore, Velocitatum ſimpli- 
cium Progreſhones. | 
Dem. Data enim Velocitate, ſunt Menſurz Line- 
rum, quæ non iiſdem terminis definiuntur, diver- 
ſz temporum Progreſſiones; fit a b (vid. Fig. Lem) 
Velocitas data, ergo 4b + ac + 44, &c. erunt — 
ab +bd + dg, &c. quarum partium Progreſſiones 
temporum forent, ut 1, 2, 3, &c. atque igitur ex 
adverſo, fi hz Lineæ ad eoſdem terminos revocen- 
tur, erunt Menſurz, dato tempore 4b, diverſe Ve- 
locitatum Linearium Vires, ſeu Progreſſiones, inter 
a& b, ut 1, inter b, & c, ut 2, inter c & 4, ut 
3, &c. quoniam eodem tempore, dupla autem vel 
tripld Velocitate, &c. percurretur 54 vel dg, &c. 
quo duplo vel triplo tempore, & ſimplà Velocitate 
eedem bd, vel dg Linez peragentur; & ſimiliter 
in Motu æquali, cum ab +bc + ca, &c. ſint ut 
I +1-+1, &c. vel ut 100 +100 -þ 100, &c. ejuſ- 
dem Linez, vel ejuſdem Lineæ partium æqualium 
diverſa ratio exurget, propter diverſam Velocitatis 
ſimplicis Progreſſionem, eodem dato tempore; h. e. 
tempore quo 1 4 » perficietur, vel ejuſdem Pars quæ- 
libet a b, eodem perfecta erit 100 4», vel 1000 4, 
&c, vel quælibet earundem pars, ex centupla, vel 
millecupla Velocitate; atque eodem modo fi Ve- 
locitatis 4 6 Progreſſio augeatur in duplicat3, vel tri- 
plicatà, vel quacunque ratione inter “& o, c & a, 
d & e, &c. quæ lint, ut 2, 3, 4, &c. iiſdem termi- 
nis ſeu tempotibus conſiſtentibus, tantundem erit, 
ac fi, Velocitate ubique manente eãdem, augerentur 
temporum Progrcſhones, producerentur autem ter- 
mini. Q. E. D. 1 Coroll, 
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(6) 

Coroll. 1. Ergo fieri poteſt, ut quæ videatur eaden 
eſſe Linea, reipſa non ſit ſemper ea, quam cemi. 
mus, ſed quam cogitamus, atque igitur in quanti. 
tatibus etiam Mathematicis erit a Senſibus abſtrz. 
hendum. 

Coroll. 2. Porrò, per præcedentem, Linea quzyig 
eoſdem limites athrmans, poteſt eſſe vel dupla, vel 
tripla, vel millecupla, aut infinita etiam in n. 
tione ſua ad aiiam quandam intra præſcriptos item 
terminos interjectam. Nam Progreſhones Veloci. 
tatis Monogrammæ ſive Linearis poſſunt eſſe, vel ut 
11 *, zl, zl“, vel ut 114, 21“, 31?, vel ut 1, 
zl, zh, (fi ponamus nempe #» Numero inh- 
nito) atque itidem porrò, Progre ſſiones autem Ve- 
locitatum Æqualium, ut qui vis Numerus x, x, x, 
x, & c. ergo in primo Exemplo erit Linea Arith- 
metica ſubdupla alterius intra eoſdem Terminos 
comprehenſæ, ſed cujus Velocitatum Progreſſiones 
ſunt omnes æquales ſibi invicem, & maximæ Velo. 
citati in Progreſſione dictã Arithmeticã; in ſecun- 
do, duplicata Progreſſio erit ſubtri pla alterius Li- 
nez eodem tempore terminandæ; in tertio erit 
infinite multiplicata fere Progreſſio Infinite ſim 
alterius iiſdem finibus definitæ, cujus autem Velo- 
citatis Progreſſio eſt æquabilis, & in quoque ter- 
mino — , quo in caſu erunt Progreſſiones, 

I 

I + 8-1 
omnium Figurarum Rationes in hiſce quantitati- 
bus Monogrammis inveniantur, h. e. Linearis Pro- 
greſſio poteſt eſſe, ut x, x, x, &c, (poſito x eſſe 
quemvis Numerum, vel Integrum, vel Fractum) 
vel ut 1, 2 xl*, 3 xi*, &c. i 
» Coroll. 3. Hinc Longiſſima quælibet Linea, vel 
Bre viſſima etiam, ad eoſdem quoſvis datos termi- 
nos ſe exactam inveniet, ſcilicet, ſi vel dato tem- 
pore auxerimus datam Velocitatem in ratione, qui 
idem Tempus augeretur data Velocitate, vel hanc 
ſi minuerimus, dato Tempore, qua —— = 
| elo- 


I 3 8 
ut & præteres in infinitum, ita ut 


. 
Velocitate, minueretur illud; eure Lineam 
„ de ace f Fl, intra ce de 
4 _ | | 
"Fx tandem pari ratione totam Arithmeticam Pro- 
0 geſſionem intra Limites 4 & a, dato nimirum tem- 
+ Wore, prarſinitò augendo Velocitatem, antea conſti- 
duimus; liquet vero ex iifdem Principiis ut Linea 
. 4. dupla, vel tripla, data Velocitate, aucto autem 
el Tempore, in Spatium ſubduplum, ſubtriplum, au- 
endo Velocitatem, dato Tempore, compingi po- 
tell, ita Lineam ſubduplam, ſubtriplam dati Velo- 
citate Tempus autem minuendo, dato Tempore, & 
ninuendo Velocitatem in * vel triplum Spa- 
num paſſe dilatari. Nam {1 eadem poſita fit Ve- 
locitas idemque Tempus, que priùs, (nempe 4b) 
14h, eidem Velocitate, dimidio autem Tempore, 
conficietur, quo integro eidem cum Velacitate 4 
goreditur ad b, ergo eodem Integra Tempore, cum 
Dimidia Velocitate, 4 5 perficietur, qua integra 
bduplo autem Tempore & ad 5 40 pertingit; per 
riorem enim reductionem, ſcil. Longiſſimæ Lineæ 
n Breviſſimam, «4 6 dimidia cum Velocitate, inte- 
gro vero Tempore peragitur quo bc Sac, cujus 
Velocitas pimirum erit dupla, atque igitur Punctum 
uſcens in 1 4 dimidia cum Velocitate, & idem 
punctum naſcens in 46 cum dupla, eodem Integro 
7- rempore fimul ab 4 2 ad eundem Termi- 
tum 6 appellent, & quidem Linea 3 4 in Lon- 
ut Neitudinem 4 H diffundetur. 
Neque aliter proceſſerit Demonſtratio, vel in 
1 reliquis Terminis, nempe ſubtriplis, ſubquadru- 
„lis, &c. vel in Progreſſionibus aliis ſubduplicatis, 
le Nubtriplicatis, &c. ita ut Infinite ſimæ Infiniteſi- 
1) Naarum Infinitefimarum, &c. Linez 4b, quæ ipfa 
oocipi poteſt eſſe Infinite ſima, produci queant in 
el Nbongitudinem Lineæ 4 b, atque Linea 4 h in longitu- 
idem Lineæ 4 u, & porro in infinitum; è contrario, 
Nu ſuperi ds eſt oſtenſum, longiſſimæ Lineæ etiam in 
12 Wbreviſimas ingrediuntur, neque intra quoſvis de- 
c Foitos Limites conſiſtit Natura Spatii 2 
ve 
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five Extenſionis Mathematicæ, etiamLinearis & Me 

nogrammæ. Rs hs ol 
Coroll. 4. Hinc item ſequitur, quemadmodum d: 
Quantitate « poſt Defin. 2. innuimus, non opus eſſ 
ut 46 minima nempe Velocitatis Progreſſio habe:. 
tur pro Indiviſibili, cum eadem 4 % que deſighatu 
per 1, exprimi quoque poteſt per 100, vel per lu. 
finitatem , vel , vel generatim per xl, & 
præterea etiam in infinitum juxta Coroll. 2, yel 
tandem per 0 +0, &c; In Quantitatum enim five 
Velocitatum Progreſſionibus nihil amplius perpen- 
di debet, nifi quali Velocitatis Ratione aut Grady 
Quantitates ſeu Velocitates deſcribantur, non quan- 
tà vel quam exigui Velocitate pars aliqua ſingul» 
ris totius Progreſſionis fit expreſſa, quoniam 141 
+1,&c.cltadr +2 +3,&c. ut 100 + 100+ 100, 
&c. ad 100-þ200 +300, & 100 ＋ 100 þ 100, ut 
1414, &c. Ut verbo dicam ad rationes ſolum- 
modo, ſeu reſpectus Quantitatum Mathematici ati. 
mum advertunt, non autem ad ipſas Quantitates; Ra. 
tiones vero infinitæ prorſus elt poſſunt, prout mens 
humana diverſas infinitè poſuerit comparationes; un- 
de Lineæ, quæ neque actu, nec reipſa ſint æquales vel 
inæquales, diviſibiles vel indiviſibiles, finitæ vel in 
finitz,evadunt in ſingulas iſtas Rationes pro humanz 
mentis arbitrio, & diverſis Relationibus ad animi 
lubitum inſtitutis, fic enim Linea a», ſi ponatur #- 
quabilis Velocitatum ſive partium progreſſio, er 
1 ＋ II, veliz+1x +1x, fi latus Trianguli= 
1 +2 +3, &c. ſi abſciſſa Parabolæ = 11?, 2, 30, 
ſi cum minima ejus Velocitate conferatur, erit ipl: 
maxima, vel infinita, ſi cum infinite majori, erit 
ipſa minima, & pariter de cæteris ejus comparatio- 
nibus cum aliis quantitatibus, quas cogitare poſſu · 
mus, innumeris & infinitis; ita ut r 
tur vel ſuſcipiat quævis Linea, id ſolummodo vi- 
deatur eſſe, quod mens humana ipſi affert & impo · 
nit, & infinita Natura Quantitatis eſt reipſa vis met. 
tis humanæ infinita Quantitates — ; 
5700, 
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Corol.5. Cùm ĩgitur Quantitates ipſæ negligantur, 
& earum Rationes tantummodo ſint Matheſi æſtima- 
tz, Quantitates erunt æquales ſolùm, quatenus earum 
Rationes æquantur, & quarum Rationes æquantur, il- 
æ ſunt, quas ſolas vocatas oportet æquales, e. g. ſi par- 
tes Lineæ 4 » proceſſerint, ut unitates, poſita iſtd Ra- 
tione, ſibi invicem erunt partes a b cc d. &c. vel 
j proceſſerint ut 1o0.ðοõꝰ, &c. ſed a b non abſolute 
zquabitur 4b, nam, alia ratione poſita, deletur æ- 
quatio, neque 46 ſeu 1, erit =46 ſeu 100; jam 
yerd ſi procedant x +1 ＋ 1. &c. ut 100 + 100 4 
100, &c. in hoc reſpectu crit 100 — 1; item in Ra- 
tionibus Geometricis 4 =4 —=#, &c. h. e. 1224. 
& 2-—=4 =8, in hac Quantitatum Comparatione. 

Pari etiam argumento, {1 ſumatur Triangulum, 
cujus alterum Latus fit alterius duplum, adeoque 
partes omnes iſtius ſint duplæ partium hujus, h. e. 
(i, eodem dato tempore, perpendamus ſingularum 
Velocitates ad invicem eſſe, ut 2 ad 1, progredien- 
tur Partes Arithmeticæ alterius, ut 1, 2, 3, 4, &c. 
iterius autem, ut 2, 4, 6, 8, &c. vel æquales, hinc 
ut 2, 2, 2, &c. illinc ut 1, 1, 1, &c. Quod ſi Ve- 
bcitas —2 eodem tempore perficiatur ac Velocitas 
=1, procedent 2 2 42, &c. ut 141 41, &c. 
deoque hic ratione æquarentur, licèt alio reſpectu 
ſuerit altera Progreſſio alterius dupla, h. e. Tem- 
pore æquantur, Velocitate diſcrepant. 

Ex hoc itaque Corollario declaratur, quod vi- 
debatur ante obſcurum, cur figurz, ſuper æquali 
ee, & inter eaſdem parallelas conſtructæ, fuerint 
pla zquales, quamvis figurarum latera, quoad Longi- 
ent Wtudinem ſuam, immane quantum diſcrepent, quæ ta- 
10-Wnen, neceſſe eſt, ut habeant Rationem æqualitatis; 
tenim in Parallelogrammis, e. g. fi Baſis commu- 
ls foret 4, mr — b, obliqua Linea igno- 
tx, (que faltem numerator eſſe poteſt Lineæ a, 
Juxta ſui ipſius Puna repetitæ) ab æquabitur a a, 
el-Wideoque h &; nimirum in Progreſſione Tempo- 


n, Quamvis Velocitatis Progreſſio poſſit eſſe in- 
ol Dd fnits, 


* | Gap) | 
_ finite Diverſa, & Linez, quæ Velocitatibus deſcri. 
buntur, inter ſe invicem infinitè inæquales. 

Ex hoc etiam Corollario liquet, cur, in Trin. 
gulis proportionalium Laterum, æquales ſint An. 
guli, & ejuſmodi multa; ſi enim diſcrepent Li. 
neæ, quoad Longitudinem ſuam five Velocitatis 
Progreſſionem, tamen quoad Rationem Progreſſio. 
nis Temporis, quo peraguntur, conveniunt. 

Verum, quod maxime velit hoc Corollarium, 
Winc cert occurritur Errori cuidam, qui nimis per. 
crebruit, nimirum in Matheſi eſſe æqualitatem 
Quaatitatum abſolutam, cum tamen, uti probavi. 
mus, iila in Mathe ſi non inſit; & ſimili Ratiocinio 
concludetur contra quamvis abſolutam Propoſitio- 
nem, v. g. tres Angulos Trianguli æquales eſſe duo- 
bus rectis, vel Quadrati Diagonalem eſſe cum ipſius 
Radice incommenſurabilem, &c. quæ profeRo certjs 
politis, certique Ratione, verz ſunt, aliis autem 
politis, falſæ; adeoque non univerſim valent, fed 
cautio & prudentia erunt in quibuſcunque hujuſ- 
modi Demonſtrationibus adhibendæ; nam fi Velo- 
citatis Progreſſio inter Angulos ponatur eſſe varia, 
Tres Anguli Trianguli poſſunt eſſe, vel Tribus, vel 
Quatuor, vel Quinque, &c. Rectis æquales. 

Coroll. 6. Ex hic DoQtrini prætereà exponitur, 
quid fit iſta Quantitas vaga, in omnes partes ſe- 
quax, cujuſque autem arbitrio & ingenio obſe- 
quens, & obtemperans, Progreſſionis nimirum in- 


hnitio; non enim eſt quicquid velimus, omni Li- 


mite contempto, prout ſeries infinitz doceant, quo 
Aſylo potitis & abditis Geometris, quidquam 115 
liceret afnrmare, verum certum quoddam & deter- 


minatum, nempe unum & ſimilare tempus, quo pro- 
grediuntur Velocitates, five a b poſuerimus pro æ- 
quali, ſeu ac, ſeu a», intra quod, inquam, in qua- 


que Progre ſſione, Velocitates omnes diverſz ſunt 
peractæ; ex quibus minus obſervatis orta eſt multi 
Ohſcuritas Matheſi magnaque Conſuſio, dum, loco 


temporis ſimilaris, Infinite Series aſſumpſerunt tem- 
POI 
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pora diverſa, vel quod idem eſt, diverſas Veloci- 
rates, pro iifdem. Nam, e. g. Lineæ 4 partes 
progrediuntur (ſi ponamus Tempora & Velocitates 
ngularum partium eſſe æqualia) ut 14141, &c. 
» — 100 + 100 ＋ 100, &c. =m +m +m, &c. in 
SW bac poſità ratione, & rota ergo Linea an =I, 


* Wl quoniam m, &c. —1 + 1, &c. h. e. omnes ſi- 

gillatim Velocitates eodem Tempore, ſive diutur- 
* no, five inſtantaneo, tandundem enim erit, pera- 
„ eguntur, ſed infinitæ Series aliquando etiam poſtu- 
n laat, ut infinitio fit major quim ut 141 + 1, &c. 


b. e. quam m, vel æqualia, tamen quid ft porrò 
neſciunt; cujus Erroris hzc videtur fuiſſe cauſa, 
quod cum Geometræ diverſas Lineas & wy 
nes iifdem Terminis concluſas reputirunt ſer è pro 
iſdem, incurrerunt quandoque in Progreſſiones ma- 
jores quam 1 +1.+1, &c. e. g. vel 1, 2, 3, 4, &c. 
vel 11?, 21?, 31*, &c. quas nulla ejuſmodi infini- 
tione poſſent conficere; atque ideo liberum ſibi fu- 
iſſe arbi trabantur nullos prorsus limites Infiniti ſta- 
tuere, cum è contra hinc apparet omne Infinitum, 
vel quoad Tempus vel Velocitatem, æquè fines ſuos 
certos, quos negant Mathematici, ſortiri, ac Prin- 
cipia five initia, quæ eædem infinitæ Series aſſerunt 


Fa & ponunt, i. e. Infinitio rationem habet unitatis, 
0 ive æqualitatis, in hôc æquabilis x + x 4 x, &c. 
) * 


Temporis reſpectu. 

Cool. 7. Atque adeo hinc eluceſcit quàm ine- 
L. Ine & inutiles fint infinite etiam approximationes 
d quaſdam veritates aſſequendas, quæ, poſt infini- 
ts illas, fi fieri poſſent, nonunquam infinitè — in- 
nite, & c. infinito intervallo à veritate diſtabunt, 
quoniam, cum Tempus Progreſſionis fit ſimilare, 
progreſſiones ipſæ Velocitatum, quæ variz ſunt, 
don, uti oportet, ſatis diſcernuntur. 

„ Coroll. 8. Si nullo itaque alio modo poſſemus Ob- 
ectiones iſtas, quæ ex Tangentibus & Eiguris Cir- 
culo circundatis oriuntur, contra noſtram Quadra- 
ram, di ſſolvere, ſciſcitaremur, an Tangentes & 
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Polygonorum Lineæ ſint ejuſdem Velocitatis cum 
earum Velocitate, quas in Circulo ejuſque Qus. 
drato perpendimus ? Si fuerint, an cum Semidis- 
metri Circuli Progreſſione, an cum Progreſſione 
Ordinatæ, vel Siniis conſpirent? nam, quoniam Tri. 
angulorum Latera ſunt ejuſdem Velocitatis, ut cum 
utriuſque, tum Diametri, tum Ordinatæ, Progreſſ. 
one convenirent, fteri non poteſt, quum plane ad. 
modum diſcrepant, ut — * dicetur; nempe illius 
Progre ſſio erit, ut 11, 21?, 30, &c. hujus ut 14, 
214, 315 ; ſi cum Ordinatz itaque Progreſſione Tri. 
anguli Latera conſentiant, non coincident cum Pro. 
greſſione Diametri, & vice verſi, utraque autem 
requiritur; ſi cum neutrius Progreſſione conſen- 
tiant, nihil ejuſmodi Demonſtratio nempe ex Po 
2 circumſcriptis ad rem attineret, quia Qui. 

ratum Circuli & ipſe Circulus eſſent Figuræ a. 
tertus prorſus generis, & alieni + Triangularibus, in 
= reſolutz eſſe concipiuntur Polygonæ, & pto- 
ectò (uti, inquam, ex 11s, quæ ſequuntur, innote- 
ſcet) erit Progreſſio Diametri & Sinuum iſtiuſmodi, 
ut Velocitates Linearum Trianguli (quæ fuerint ut 
I, 2, 3, &c.) neque cum Velocitatibus Diametii, 
neque Ordinatæ concinant, quæ, ſicut ſupra præ- 
diximus, illinc erunt ut 17, 27, 37, 47, &c, hinc ut 
v1, V2, V3, Va, &c. 

Tandem rogarem, annon ex Superficiebus Planis, 
quas folummodo Vulgata Matheſis proponit, De. 
monſtrationes concluderent pariter contra Quadt 
turam Parabolæ ac Quadraturam Circuli? Certiſli- 
mum enim eſt Figuram quamvis Parabolæ circum- 
ſcriptam minorem eſſe in ratione ſui ad Quadratum, 
vel Rectangulum Parabolz quam ipſam Parabolam; 
quia reſpectu cujuſvis Figurz, quæ ex Triangulis 
ſive Arithmeticis Progreſſionibus conficiatur, P:- 
rabola quzdam eſt Solida, cujus Infima progreſſio, 
Ordinatarum ſcilicet, eſt, ut Triangularis, altera Ab- 
ſciſſarum in ratione ejuſdem duplicats, 


( 
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Si itaque Circulus probetur item eſſe Figura Soli- 
da, cujus altera Progreſſio, Ordinatarum nempe, eſt 
ut Triangularis, altera Abſciſſarum, ut Quadrupli- 
cata ejuſdem, facilè quæcunque, hoc genus, demon- 
ſtrationes contra Quadraturam Circuli ex Planis vel 
Triangularibus Seriebus, evaneſcent. 

Præterea fit jam 4 mz Circulus, juxta Decantatam 
Matheſeos Doctrinam, in chordas innumeras pror- 
ſus diviſus, quarum Velocitates, ſi fuerint æqua- 
les iis in Radio ax, & eodem tempore tum Radius 
4», tum am Circuli Quadrans conficiatur, a z erit 
zqualis am, contra Naturam Curve Linez & 
Rectæ receptam, ſi nec Velocitates nec Tempora 
fuerint in utriſque æqualia, non totidem erunt 


chordæ in 4 m, quot Diviſiones in a», quod po- 


nit Geometria Solidorum, & Tempora quidem æ- 
qualia eſſe, ſed Veloci tates Diverſas. 

Atque idem Ratiocinium obtinet in Triangulo 
14m, ubi comparantur 4 m cum 4 u, h. e. licet, ſe- 
cundum Vulgatam Matheſin, fieri nequit, ut habea- 
tur Ratio inter 4» & Quadrantem Circuli 4 m, vel 
Hypothenuſam Trianguli iiſdem Literis deſignatam, 
quoniam neque Velocitates neque Tempora eaſ- 
dem conficiendi accuratè definiuntur, tamen non 
ideo ſequitur dari non poſſe, tum Circuli, tum 
Trianguli Quadraturam in Geometria Solidorum, 
ubi Progreſſio Velocitatum deorsum tendentium, 
quoad Tempora, in quibus conficiuntur, eadem fit 
nan & am, & curvitas Circuli vel Hypotenuſa 
Triangult 2 m oriatur ex varia Progreſſione Velo- 
citatum in Ordinatis, & Abſciſſis, quæ itidem in hac 
Geometria determinatur; unde patet, cur au fit cum 
am, vel Circulo, vel Trianguli Hypotenus, Incom- 
menſurabilis ; nimirum quia Progreſſiones Tempo- 
rum & Velocitatum, cujuſmodi ſint, nequaquam, 3 
Mathe ſi Planorum celebrats, explicantur. 

Cor. 9. Denique cum Linea intra eoſdem terminos 
commi ſſa omnes illas innumeras prorſus Rationes po- 
telt ſuſcipere, quas velit quiſquam ipſi adſcribere, 
D d 3 h. e. 
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h. e. cum fit vel ut x. x. x, &c. vel ut 1xl*, 2b, 
zl, 4xl*, &c. ſecundum præmiſſam Propoſitionem, 
conſequitur Geometriam Solidorum Vulgatam om. 
nino 2 veritate diſcrepare, cùm ea tantum perpen- 
dit unam certamque Velocitatem ductam in aliam, 
eamque porro in tertiam Æquabilem; è contra po- 
zeſt Linea eſſe, ut x. x. x. x, &c. m nimirum ut 
Velocitates infinite diverſz, & eædem Progreſſiones, 
ſi in ſeipſas ſuerint multiplicatæ, ut x, x, x, xl, 
denuò autem multiplicatz, ut x, x, x, *, vel 
*, Xz x, xl*, &c. & lic deinceps. Atque igitur 
Drogreſſio Æquabilis m, vel m, vel m, vel mt, 
&c. multiplicata in ſeipſam producet Quadratum, 
cujus latus fuerit Linea, vel Quadratum ejuſdem 
Lineæ, vel Cubus, vel Biquadratum, &c. eadem 
vero Series, ſi prætereà multiplicetur in ſeipſam, 
producet Cubum, cujus Altitudo vel Perpendicu- 
laris Progreſſio erit Linea, vel Quadratum, vel Cu- 
bus, &c. Baſis autem ejuſque Progreſſio ut Qua- 
dratum, vel Biquadratum, vel Cubo-cubus, &c. 
quod facilè concipi poteſt in Schemate appoſito, 
ubi AB eſt Perpendicularis Progreſſio, quæ fi fit, 
ut x + x + x,&c, & Qua- 

dratica, B CB G, ut x + \ F 
x + x/*, &c. erit Cubus, 

ut x + x +x|3, &c. vel "R. | 
ſicut tota Linea eſt -»; — * 
Quadratũ , erit Cubus, | | e 

ut m: pariter ſi progreſ- B 
ſho Lineæ AB fit ut x x 
+ x, &c. Lineæ autem 1 
B Gut æͤ K ＋ , &c. & C 0 
BC porro ut x + x ＋ , &c, Quadratum B H 
erit ut , & Cubus DG ut , imilique Ratiocinio 
Cubus erit, ut , , 7, &c. ſi Quadratum B CG H 
ft ut , vel , m, five ut mi, ſeu m m, vel n 
mi, ſive ut m5, ſeu m3 Vm, &c. in infinitum, vel ſi 
B C ſit à m, m, M, &c. ita, ut Progreſſio B G multi- 
plicata in ipſam Eaſdem Quantitates ms, ms, n, &c. 
affirmet. | Ali- 


83 W fr wo 4 mm 5, 


9 


Aliter, Duci poteſt BCHG Quadratum in 43 


Lineam, h. e. per ſingula ejuſdem puncta, unde 
conſtituetur Cubus Vulgaris, Cubus autem Vulga- 
ris duci poteſt in eandem Lineam A ita, ut in ſu3 
progreſſione ſe exprimat in ſingulis Superioris Cubi 
Quadratis, ſi iterum ducatur in Lineam AB, Cubus 
quartz poteſtatis ſe exprimet in ſingulis Ejuſdem 
Primi Cubi quadratis, atque porrò; prout, in no- 
ſtris Principiis Philoſophiæ, jam antea ex Cla- 
rifimo Wallifio probavimus de Spatio Cylindrico, 
Cap. 4. H. 1c. ade6que; quod ſpectat ad Veram So- 
lidorum Geometriam, non ſolum Cubus abit in Tres 
Dimenſiones, verum etiam in Quatuor, Quinque, 
&c. in infinitum, vel in eas item, quæ 3 numeris 
fractis exprimuntur. 

Sin autem hæc ita ſe habeant, meritò dici poteſt 
hujuſmodi Ratiocinatio, Geometria Solidorum, 
five Materiz, cum Denſitates Materiæ hinc expli- 


cari poſſint, nimirum ſi Cubus ſimplex qui oritur 


ex Multiplicatione Simplicis Progreſſionis duplici, 
ſcil. x. Xx. *, Cc. XX, æ, æ, c. X Xs Xs æ, (FC. ſive 
n —m* exhibet minimam Solidi vel Ma- 
teriæ Denſitatem, ſeu Reſiſtentiam, , , ms, 
n', &c. in eodem abſtracto Spatio, exprimerent 


diverſas Materiz Denſitates, five Reſiſtentiarum 
Gradus, vel etiam Expanſivas (ſi ita loqui liceat) 


Velocitates; nam, ut Materia reſiſtit, vel Actioni 
renititur, ita etiam ſe exerere, & vites quaſdam ex- 
plicare ex propria ſua Actione, quæ a Deo ipſi im- 
primitur, nulli prorſus dubitamus. Ex Denſitate 
erg Velocitatum ſive Dimẽ ſionum m, , , s, 
&c, menſuratur, uti impræſentiarum videtur, Vis ſeu 
Velocitas Expanſionis, unde conflantur Vires Cen- 
triſugæ, ut & Contractionis, ex qui Centripetæ de- 
rivantur. 

De naturd vero Materiz alibi erit Diſputan- 
dum, ex qui omnes ejus Proprictates, Extenſio- 
nem nempe, Soliditatem, Momentum & Pondus, 
Attractionem, Colores, czteraque Materiæ Attri- 

D d 4 duta 
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(16) 
buta educemus; de Matheſi autem 2 Delibe. 


ramus, - 


PROP. II. 

Rationem exponere, cur Arithmetica Progreſſio 
Velocitatum fit ad Progreſſionem Maximarum A. 
qualium, ut 1 ad 23; cur Duplicata ejuſdem fit 
porrò ad Progreſhonem Maximarum ÆEqualium, ut 
ad 3. De Triplicatà enim, Quadruplicati, &c. 
| 5 ſimilis erit Demonſtratio, ſcilicet erunt ad 
Progreſſiones Maximarum Æqualium, ut 1 ad 4, 
5» &c. in Infinitum. 5 
Caſ.1. Per Def. 1. & Prop. 1. tum Progre ſſio Velo. 
citatum Æquabilis, tum Arithmetica, ſimul ab eo- 
dem Termino inchoantur; qui Terminus, tanquam 
limen quoddam, quo ingreditur Velocitas, ſive, 
primum velut veſtigium impreſſum, æſtimari po- 
eſt, unde iter ſibi velit intendere; quem etiam 
Terminum ubicunque fixerimus, idem eſt, & u- 
bicunque fuerit definitus, par erit ratio, fi mo- 
do utramque fimul Progreſſionem concluſeri- 
mus. Ergo, dum AÆquabilis fit Velocitatis Pro- 
gre ſſio ab a ad h, feſtinat Arithmetica eodem tempo- 
re ab à ad c, quæ comprimitur inter (& c b juxta 
Prop. 1. (ſi enim primus Arithmeticæ Progre ſſionis 
Terminus eſſet itidem Unitas, foret ut Æquabiliz 
Progreſſio, contra Hy potheſin.) 

Itaque prima Velocitatis Arithmetica Progreſſio 
æquabitur 2 primæ Maximæ, ubt Progreſſio Ve- 
locitatis Æqualis fuerit — 1, (vel 1 ubi Æquabi- 
bilis , vel 200, ubi Aquabilis—=10co, &c.) Uni- 
tatem autem in præſenti ponamus Progreſſionem 
eſſe Velocitatis Aquabilem: Ergo totidem Ma- 
ximæ Velocitates primæ, quot Unitatibus proceſ- 
ſerit Velocitas Æquabilis eodem tempore g Abc, 
erunt numerandæ, nimirum 2 +2; quia Unitates 
hic reputantur eſſe Aqualium Temporum, & Ve- 
locitatum Tndices, ideoque 3 ++, vel 1—ab, quo 
tempore Velocitas Dupla & Maxima 2 = bc pef- 

„c a LIT oY n 1 agitur, 


ot 
L gitur, erunt = 1 +1 Abc, quo tempore 48 

erat peracta, h. e. quia puncta, (per Defin. 1. & Prop. 1.) 

quibus tempora æqualia inchoantur & finiuntur, fi 

Velocitates fuerint diverſe, idem deſignant Spa- 
dtm, quod Velocitates zquales, fi tempora bs 
„ divecſs, /&. fi idem fit tempus &i dupla Velocitas, 
tantundem erit, ac ſi eſſet tempus duplum & ſim- 
plex Velocitas, ee bc in primo Caſu, S Lineæ 
4c in Secundo; retrahatur jam Punctum Temporis 
, quo inchoatur Velocitatis Arithmetica Progreſſio 
bc =2 (ubi a4b—1) ad punctum Temporis quo in- 
choantur Velocitatis Progreſſio ac —= 2, dupla Ve- 
ocitas bc perficiet ab 4-bc, eodem tempore ab, quo 
Equabilis Velocitas perficit ab, primaque Arith- 
metica Progre ſſio Velocitatis & Maxima erit 2, tot- 
idem vero Maximæ æquales, quot æqualia tempora 
4b +bc, vel 1 +1, vel 3 46 +73 ab poſtulant, nempe 


142 ad has vero illa, ut = vel fi ponamus 3 ab, 

ſeu z, Progreſſionem eſſe æquabilem, ſive 3 ab , vel 
„, ils erit ad has, ut, ut , ut 22 
J- N ir #4) e 


o ¶ &c.ſcilicet cum ex Hypotheſi inſtituitur comparatio 

ta Winter Progreſſiones Velocitatum quæ fimul inchoan- 

tur, ſimulque conficiuntur, omnes exdem (quoad 

15 © Gradum) minuti ſſimarum partium in quaque Pro- 

seſſione Velocitates, quæ diverſo tempore, 4ab-þbc, 

10 Spatium, ac, percurrunt, ad idem debebunt tempus 

e: vevocari; unde 3 ＋ Velocitates g 1 22, &c. 

1- ex eadem Hypotheſi. 

Item cd erit d=; — Maxime 2* Progreſſioni 

m Velocitatis Arithmeticæ, ideoq; ob Rationes prædi- 
a» das 3 ab 4-44 b 44 ab, quo tempore Maxima Ve- 
. I locitas perficirur, =1 +1 þ1, =4b +bc +cd, & 
Cc Wtotidem Maximæ =3+3 +3=2+2+2; nam ut in 

es WW zquali Tempore & Velocitate divers, 4 ab +£ ab 
& [=1-+1=—ab+bc, in diverſo Tempore, & Veloci- 
10 ute æquali (. e. five a6 dividatur, ſive multiplicetur, 
7 kmper tenenda erit unitas, propter temporis menſu- 
q A ? ram, 


(18) 


ram, vel quævis alia quantitas modò conſtans fue: ¶ tic 
rit & immutabilis) ita 141, 14, 141 in 46 erit I gre 
22 ＋1, 241, 2+1 in ad, ſed 243, 24, - in Win 
4b erit z .I, 241, 211 in 4d, adeoque 3434; W& 
in 4 — in ab, & Progreſſio Arithme. MW : 
tica ſecunda ad totidem Maximas, ut 3 ad 242-42, y. 
vel ut 1 ad 2; id quod alio etiam modo evincetur; 
| namin3+3+3=2-+1,2 +1,2 ＋ 1debet eſſe 242 
+ 2 æquabilis, Progreſſio =1-þ1+1, aliter non foret I et 
Progreſſio zquabilis, verum quemadmodum ante MW 
diximus, Arithmetica, adeoque iterum 3 43 +3 
=2 +2 +2. | | id, 
Denuo de erit =4 Maxime Progreſſioni tertiz N hili 
atque eapropter 4 26 446 +; ab+4ab=141Y.... 
| +1+1=ab+be +cd + de, & totidem maxima 
Þ =4 +4+4+4=2+2+2 +2; nam 4 +++; Nis 
/ =4+1+3 +$=1}+2+4+3=1+141+1u 
| in de, adeoque 1 + t +I +1 ELIAS =3+ Wie 
4 243 ＋3 24444444 in 4e, ſed ubique - 
| quabilis Progreſſio 2 + 2, &c. ſumenda erit, ut quæ 
ſemper in hiſce Æquationibus inveniatur, & ad 
— reliquæ 1 idcirco in hac Pro- mar 
reſſione ratio erit ut 4 ad 242 42 ＋2, vel ut 1 
— 2; id vero, quod «dhuc dey e al 


confirmat, eſt, quòd, x, Progreſſio in ab in, 2, Progreſ- — 
ſionem in 4c,3 in 4b, I;, in 4 d, & in 4b, Ag . in ac, &c. fi 


ſemper & ubique conſtituunt unitatem, æquabilem 
nempe Progre ſſionem utrinque, quod oportet, (i hzc Il :c | 
atiocinati : — 3 

ratiocinatio eſſet vera; ſed TIT += 8 4 | 

—+4 FRE 1++3T3z, 3+: Ft: ll? 

2+2+2+2 t. ver 1+1 ITI TI T 1+1+1+1 IF 
&c. , h. e. addendo Arithmeticam Progreſſionem 1 
ex alters parte in Numeratore Fractionum, ex al- 
tera autem eandem Progreſſionem in Denomina- g 


IN Pro 
tore earundem, vel, quod eodem recidit, — 275 5 


ultimus terminus, in quo reliqui præcedentes con- 1, 


tinentur & computantur, erit , nimirum Arithme- 
| tic 


% 1 
tica Progreſſio, quatenus ſit ejuſmodi, in quovis pro- 
greſſionis, ubi conſiſtit, & terminatur, Grady, ſive 
baito vel infinito, erit ad Progreſſionem Maximam 


Vel ſic quidem eundem Caſum approbamus, dum 
Velocitas Æ. quabilis procedit ab 4 ad b, Arithme- 
tica eodem Tempore progreditur ab a ad c, vis ita- 
que ſive Progreſſio Arithmetica ad ab uſque, eadem 
eſt, per prædicta, ac æquabilis, quam ſuperat per bc 
—1, porrò dum promovetur æquabilis Progreſſio ab 
4d e, Arithmetica producitur ab à ad d, fed uſque 
d ac eadem eſt utriuſque Progreſſio, &c. h. e. æqua- 
bilis progreſſio erit, ut 1. = 1. 75 &c. = 4 cum in- 
terea Arithmetica ſemper excedet æquabilem uni- 
tate ſola, adeoque hc ad illam, ut I ad 1; At 
vis maxima Velocitatis Arithmeticz deſignari po- 
teſt per unitatem illam, qua ſuperat æquabilem, tot- 
idem vero Progreſſiones erunt ſumendæ, quot uni- 
ates 4c, vel ad, vel ae imperant, adeoque Arith- 
metica Progreſſio Velocitatis ad Æquabilem Maxi- 


— e VOY · wy” DP 
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22 Ar- vel ut 47 &c. in 
infinitum, ubi 2, 3, &c. f non enim erit, ut oſten- 
ſum eſt, cur Æquabilem inter Arithmeticas com- 
putemus Progreſſiones, atque igitur Progreſſiones 
ſuerint ubique ad invicem ut 3; vel perinde foret, 
I 2 


i 2 +40 


53 &c, Si 45 2, 1. &c. non ſint 


mam erit, ut 


, vel ut 


c Nic ſi Rationes deſcriberemus per 

1 
3+1 +2 4-+1-+3 : : 
zquabiles progreſſiones — , verum Arithmeticz, 


& +1,+2,+3,&c.1n fractionum Denominatoribus, 
int expretſiones pariter Arithmeticæ. Q. E. D. 


Tertia probatio petatur ex Corollariis 3, 4, & 5, 
Prop. 1. Primam itaque progreſſionem Arithmcti- 
eam eſſe ad totidem maximas, ut 2 ad 2 4 2, vel ut i 
d 41, vel ut ; ad 3 ++, vel ut quivis numerus 
d ejuſdem duplum, jam antea eſt f y 

| e 
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(20) 
| ſed 4 +2, &c. vel 4 +4, &c. vel x þ x, &c. 
| Coroll. 4. erunt, ut 1 +1, &c. adeoque, in hac poli 
1 ratione æqualitatis per Corol. 5. ſingulæ erunt pro. 
| greſſiones, ut 141, &c. vel an == numero in. 
| finito, per Coroll. 3. — 4b — obtinebit rationen 
= Progreſſionis Arithmeticæ ad totidem maximas nem. 


I * | 
= pe IS vel EL quod vero dictum eſt de 4b ac. 


commodari poterit ad ac =2, vel ad z, &c. h. e. 
1 , &c. m, & Arithmetica Progreſſio 2234 
—2m, & totidem maximæ —2-þ2, vel 3 ＋z, vel 
444. vel m + m, ſcilicet Arithmeticæ Progreſ. 
= {10nes erunt ad totidem Maximas, quot quivis nu · ¶ cu 
merus, vel etiam infinitus, Unitatum jubet eſſe po. cit 


: L4G. 2 

nendas, vel ut ——, vel ——, &c.in quique . 
, 
Progreſſione, atque in infinità, ut —.—. Q. E. D. ce 
e e 

Vel tandem per Coroll. 5. Cùm rationes tant um in I tt 


quãcunq; progreſſione expendantur, ſi habeatur Series 
Arithmetica, 1. 2. 3. 4. 5. 6. 7. 8. &c. 
Rationes nn 2 1x7. 2 2 2 2 1 Ce. "4 
aedbbd nbd tet bod nd dlidd 

TotidE maxime;s x 1 x2 2 71 x 1c. MM. 
— CCC 
vi. quot ponunt Arithmeticz Progreſſionis unitates, I ub 
computando ſcilicet unitates, ſupra binarios conſ-- 
ſiſtentes, bis, h. e. fi ab eodem termino incipiatur Pro- If te; 
greſſio utraque. Q. E. D. 

Caſ. 2. Ex priori patet Quadrata 242, 3-þ3+3, 
4+4+4+4, 5+5+5+5+5» &c. eſſe ut 2+? 
2+2+2, 2+2+2+2, 242424242, &c. adeo- 
que procedere quadrata, ut Arithmetica Velocitatum WW br 
Progreſſio, cujus communis differentia erit Numerus m 
binsrius, quam vocemus Arithmeticam duplam, W 3- 
ergo dum 4 æquabili Velocitatis Progreſſione pet: q. 
git ad b, Arithmetica dupla pertendet ab a ad 4 Wl © 
per prædicta; be, 3+3+35 =1+1+1, & . 0 
| aX- 


il 


( 21 ) 
Maxime =3-+3 +3, atque ita Arithmetica Dupla 


progreſſio —=3 ad Totidem Maximas = 9g, ut 3, — 


; Item Secunda Arithmetica Progreſſio — 5, ſed 


144+ +344 =1+1+1+1+1=3+1+ 
+ +3 +3 ergo in Maximis 1-þ1, &c. =3 +3 +3 
+3 +3 atque ita Arithmetica Progreſſio Dupla 5 
2d Totidem Maximas 15, ut f, , &c. h. e. 41 
+5, &c. , Addendo Numerantes Progreſſiones ex 
alter3 parte, ex alters Progreſſiones Denominantes ; 
five ſumendo, ſecundum Caſum præmiſſum, quam- 
vis Progreſſionis partem, ac fi eſſet ultima. O. E. D. 
Vel, juxta Demonſtrationem ſecundam, cum per- 
curritur ſolum 4b, dum dupla Arithmetica Velo- 
citas ad d pertingit, erit æquabilis denuò 1, ex- 
ceſſus vero 2, dum 4 promovetur ad 4, dupla A- 
rithmetica ad f uſque adibit, ideoque æquabilis 
=21, exceſſus autem uti antea — 2, & fic dein- 
ceps, ſed totidem maximæ Velocitates æquales erunt 
totidem exceſſibus, ſive numeris binariis, quot uni- 
tates ſunt in quaque Progreſſione dupla Arithmeric3, 
in prima nempe Progreſſione 3 in 2, in ſecunda ; in 
2, in tertià , &c. Arithmeticz autem Progreſ- 
ſiones erunt interim ut 1 in 2, 3 in 2, 5 in 2, &c. 


F 3 2 6 [0 
h. e. ratio ad invicem= —, —, &c, 


. 2 ＋4 6+4 10-+4 


2 10 f ; 
ubi = = =— &c. vel aſſumendo ubique unita- 


tes pro binariis 12 = l „&c. & tandem 


1＋2 | 


3 „ 

. 

Vel, ſecundum Probationem tertiam, Cùm fit 
prima Progreſſio Arithmetica dupla ad totidem 
maximas, ut 1 ad 14141, eadem erit ratio 3 ad 
3+3+3, vel 5 ad 5+5+5, vel m ad mm, 
quoniam per Corollaria inibi laudata a = m 1, 
eademque ratione quævis ejuſdem a x pars, ſive fu- 
erit 3 vel 5, &c. erit . C. E. D. 


Vel 


(22) 
Vel, conſentaneum Demonſtrationi ultimæ, Arith: 
metica ſimplex Progreſſio 
erit, = 1. 2. 3. 4. 3. 6. 7, &c. 
dupla, 21 HRS ES 
Rationel, 21, 1. 1. c. = 2. 2-2, &. 
totidem e 
„ ö bc) . 1. 1. 1. 1. 

„ -3- . 
Computando nimirum unitates ſupra ternarios biz, 
ut * utrinque ab eodem termino, quod 
opus eſt, inchoetur, & deſinat in eundem; ſin au- 
tem ponamus loco Arithmeticæ ſimplicis 1. 2.3. 
4, &c. ejuſdem duplicatam 1. 4. 9. 16, &c. erunt I Pro 
differentiz in dupla Progreſſione Arithmetic per diff 
prædicta, atque eodem rediret ratiocinium cautione im 
adhibita, alioque porrò argumento inſtrueremur, du 
Quadrata nempe procedere ut Arithmieticæ duplæ I 
Progreſſiones. Q. E. D. De Triplicatis, Quadru- I net 
plicatis, Subtriplicatis, Subquadruplicatis, vel earun- ut 
dem Multiplis vel Submultiplis quibuſlibet, eo. Wn 
dem modo liceret argumentari, verum ne prolixio. {£%! 
res ſimus, hæc omnia dimittimus, cùm in præſenti M's 
ſatis habeamus ad fontes digitos intendiſſe, unde plie 
petantur reliqua. Kc, 
| Coroll, 1. Ex præcedenti ergò liquet, non ſolum Neu 
Rationes Geometricas in infiniteſimis quam proximè I 
ad Arithmeticas accedere, verùm etiam reipſi & in ls, 
quibuſvis Quantitatibus finitis Geometricas haſce ¶ bot. 
in iſtiuſmodi rationes, ſi earum natura ſit rite in- 
tellecta & perpenſa, abire. | 3+ 

Coroll. 2. Item ex eidem elucet non deſiderati 
infinitas Series, quibus efficiatur, ut poſſint exceſſus 3 1 
pro nihilo reputari, ad Rationes debiras eliciendas; 


cum Ratio conſtat dati Progreſſione, in quoque De 
etiam Termino, id quod plane oportet factum, po- 11 
ſità enim Ratione inter binas quaſcunque Progreſ- {® 
ſiones, fieri, uti videtur, nequit, ut qualibet [nfi- ., 
nitione mutaretur, cum terminorum quivis nume- * 


rus ſeu finitus, ſeu infinitus, alios quidem terminos 


appor* 


( 23) 


zpportat, rationem autem ponit eandem ; { enim 
infinita Progreſſio ad aliam, certam terminatamque 
rationem obtineret, nec tamen ejuſdem pars ad æ- 
qualem partem alterius, quis ſuſpicaretur partes cum 
totis ſuis eſſe homogeneas, h. e. re ipſa eſſe partes? 
Certè ſi an eſſet ad Im, ut 1 ad 1, vel + vel 3, &c. 
ſingulæ earundem Progreſſiones forent in eadem 
ratione, quare vero Quadrata vel Cubi vel biqua- 
drata eidem legi partium & totius minus obedi- 
rent quàm cæteræ quantitates, difficile erit dictu, 
demonſtratu difficilius. 

Coroll. 3. Ergo fi Indices Dignitatum cujuſvis 
Progreſhonis exponantur per communem earum 
differentiam, Index æquabilis eſſet, o, Arithmeticæ 
ſmplicis, 1, Arithmeticz duplæ Progreſſionis, vel 
duplicatæ 2, triplæ vel triplicatæ 3. &c, juxta vul- 
harem receptamque notationem, {in autem expri- 
nere velimus Indices, prout earum juſſerint ratio- 
tiones ſive progreſſiones Velocitatum, quas aſſerunt 
ſingulæ ad Unitatem, alia prorſus foret, neſcio an- 
non etiam accuratior deſignatio, nimirum æquabi- 
lis progre ſſionis eſſet Index 1, Arithmeticæ ſim- 
plicis 2, duplæ 3, triplæ 4, &c. adeoque 14141, 
&c. ad 1+1-+1, &c, eſſet in ratione æqualitatis, 


cujus ratio eſt o, 242 ＋42, &c. Indices Arithme- 


tice Progreſſionis ad 14141, &c indices æquabi- 
lis, ut 2 ad 1, & ſi pro quaque unitate in 24242, 


totidem ſumantur Numeri binarii, erit 2+2+2 2 


+2+2-+2 ad 242 ＋2z ut 2 2d 1, & pari modo 
3+3+3 ad 1+1-+r, ut 3 ad 1, & Totidem Ter- 
tarii, quot Unitates in 3 +3 +3 reperiuntur ad 
3 +3 +3 ut3 adn. : 

Cor. 4. Atque hinc perfacilis oritur & perexpedita 
Declaratio utriuſque Palmariæ noſtræ Propoſitionis 
in Parte Secundã hujus Geometriz, quas ibi ſolum- 
modo Inductione probavimus. 1. Velocitatum, quæ 
ex altera parte promoventur, juxta Progreſſionem A- 
nthmeticam Gmplicem, ex alterà juxta eandem, vel 
ejuſdem multiplicatam, Rationes ad totidem maxim1s 

eſle, 


6249 


eſſe, ut Indices ſimplicis Arithmeticæ ad eoſdem Ind 
ces auctos Indicibus ſimplicis, vel ejuſdem multiplic 
tæ, ſi utrinq; fit Progreſſio nimirum Arithmerica lin 


plex, ut 27 ſi inde Arithmetica, hinc ejuſden 


duplicata, vel dupla, ut ® I ſi hinc ejuſdem ti. D 


I +2 


I 3 | 
„&c. in infinitum, 


1 | 
2. Eodem Ratiocinio, ſi alterius Progrefſiogisl 

Arithmeticz, duplicatz, triplicatz, &c. Ratio (tl 

1, 2, 3, &c. vel ſubduplicatæ, ſubtriplicatz, &c, 

2, J, Kc. alterius autem pariter ſit, 1. 2. 3. vel 3, ( 

& c. erunt Progreſſiones ad totidem Maximas, ut 


1 1 
: 1 7, &c. & generatim {| * 


plicata vel tripla, ut 


+1 242 343 2+: 3+3 | ict 
alterius Progreſſionis Numerantis ratio fit x, alte. Ut 
rius Numeratz y erunt Progreſſiones ad totidem Pt 


Maximas, ut æ ad x-þy. | per 


(25) 
GEOMETRLE SOLIDORUM, 
De Velocitatibus Compoſitis, 


1 


n. DE CIRCULI QUADRATURA, 
Aliarumque Curvilineariuw, 
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Mis Velocitas, per quam Figura quævis, 
juxta pervulgatam Methodum Ordinatarum, 
perfecta eſt, ex geminã componitur, quarum alteram 
iceat Devehentem Dirigentemve appellare, Provecta 
zutem five Directa deſignet alteram, quas Numerãtem 
porro Numeratamque quandoque vocabimus, Per- 
pendicularem item & Tranſverſam, e. g. Diametri 
& Ordinatz, ut in re novi copioſaque exurgat 
etiam meſſis verborum refertior, neque Matheſis, 
quæ ſolum veritate ferè & Scientia abundet, bal- 
butientis inſimuletur infantiæ. Qui tamen hæc no- 
[tra vocabula averſantur, ed non inviti ablegamus, 
unde magis apta & compoſita ſe poſſe deſumere pu- 
twerint, nam alia aliis in deliciis eſſe ſolent, ne- 
que gravabimur vocum, quibus uti maller, quemq; 
ſibi —— Delectum. | 
De ipſi vero Propoſitione res eſt perſpicua, & 
x iis quæ ſumus oſtenſuri ulterius declarabitur. 


£ P R @ P. 


Si Velocitates Perpendiculares Progre ſſionem ſibi 
eſciſcant Arithmeticæ ſimplici convenientem, dum 
Tranſverlæ intereà ſuam vel Arithmeticam etiam 
implicem, vel Geometricam quamlibet ſortiantur, 
ue ſit ut ejuſdem ſimplicis poteſtates, ſeu inte- 
r ſeu fra R, Compoſitæ ex utriſque eam per- 
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(26) | 


agent Rationem ad Tranſverſas maximas Velocitate ſſ . 
in Perpendiculares, quam Exhibeant Perpendicu. f 
larium Indices ad ſeipſos, quibus Indices Tranſver. h 
farum apponantur, vel quam ſummæ Indicum ad 
corundem Quadrata. 

Probamus per Inductionem, quamvis enim mul. 
tis variiſque poſſemus Argumentis & Demonſtr. 
tionibus 3 Propoſitioni fidem aſtruere, uti ex 
prima parte hujus Geometriæ patet, imprzſentiz. I $i 
rum tamen ſolummodò ex notiſſimo hoc genere 
Oſtenſionis celebratiſſimoque ſufficiat hæc propo. ¶ gu 
ſuiſſe. 


Sint Indices : Sul 
Velocitatis ( 1. I. 1. I. I. 1. I. I. 1, &c. 
3 vel 1. 1. 1. I. I. I. I. 1, &c. ul 
laris, 
Indices autem su 
Velocitatis (I. 2. 3. 4. 5. 6. 7. 8. 9, &c. 
traniveriz fi-f vel 3. 3. 4. 1. 4. 7. a , &c. 
gillatim, dub 
Rationes | 

| 3 „ "RR ub 


pendicu. ¶ l TI, Iz. 1j, 144. 1 L, Ie, 177 1 


Trip SE „ 
am „ ( 142,175,144, 14% n 
am 2 
Rectan- — — 2 1 3 

gularem 88 ＋751 +g>1 + 

erunt 5 


Eodem modo conſtitui poteſt Tabula ſequens N velo 
in qui Figure Arithmeticæ, quæ ad verticem ejus Ie 7 
apponuntur, Poteſſates varias denotant, tanquam quan 
iplatum Indices, Fractiones autem A latere ejuſdem, 
Radices varias iſtarum Poteſtatum, quæ mixtæ Po-W'fras 
teſtates Velocitates Tranſverſas exprimunt, dum U- etiam 
nitas, in Tabula, è contratio Perpendiculares ſigniſ. com; 

cal; 


(27) 
cat, Rationes verd Velocitatum Perpendicularium 


in Tranſverſas ad Rectangulares in ipſi Tabula ex- 


hibentur. 
7 


Tas. I. 


a ob a 2 Quint. Sext. Sept. 
1 3 


1 1 
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— e 11 N ＋ 1A 
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dub quint; 
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In hanc ſolam, ſi, Inductione circumſcripti, di- 
tecta adhibeatur Demonſtratio, res non magni for- 
an moliminis, ex principiis ſuperiori parte expoſi- 
tis, viginti præter- proptèr Celeberrimi Malliſi Pro- 
poſttiones compingi cernerentur , breviùs etiam 
potrò exprimendam; ponamus enim modò Pro- 
vectæ (ive Tranſverſe eſſe Velocitatis cujuſvis In- 
dicem, Generalis regula pro ratione inyeniend3 
5. Velocitatis compoſitz ad maximam Provectam ſi- 
Jv ve Tranſverſam in Dirigentem ſeu Perpendicularem, 
am i quam Nectangularem — lic facile per li- 


t Si. F208 
Po- = deſignatur 77> five — Tas Tp” quæ ratio 
um totidem alias, ſecundam certè hanc Tabulam, 
M complecteretur. 
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q. Lat. Quad. Cub. Biquad. Superſ. 
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Aliæ etiam Tabulæ ſimiliter conſtrui poſſent, nie 
mirum Poteſtatum Subpoteſtatum, & Subpoteſtatum- 
Subpoteſtatum : Item aliæ denique, in quibus omni 
Signa poſitiva in Privationes cedunt tam harum 
quam Tabularum etiam quæ pertineant ad Prop. z, 


Fatendum quidem eſt Rationes ſuprà memoratis 
omnes in Columna Lateralium product Secundz 
hujus Tabulæ contineri, Serierum vero Digniratcs, 
Compoſitioneſque variæ hic ſolum conſpiciuntui 


quæ tandem in Laterales reſol ventur; nam Trg 
in Dignitatibus, =; in Lateribus. 
Cor. i. Ergo ſi directæ ſeu tranſverſe Velocitatis iu 


dices fuerint , my, mtk+f+6 46 
1 


autem ſumantur {:gillatim pro Indicibus Dimenſio 


na * 


11 i * 


1 181 
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(29) 
nis cujuſlibet Directæ ſeu Tranſverſæ m, vel , 
&c., in Secunda Tabula erit Ratio Velocitatis Com- 


poſitæ ad Rectangularem, ut 2 s TE of 
1 1 — 3 

N iH © Pond in infi 
1+m+k 14m +kþf 
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directæ ſeu tranſverſæ Velocitatis Indices eſſent , 
m m m 


TTVN Indices vero Dimenſionis cujuſ- 


SPE "I m : 
vis ejuſdem Velocitatis mw, vel , &c. dicantur 


nitum, vel &c. Item ſi 


/ g, l, juxta Tabulam primam erit Ratio Ve- 
locitatis Compoſitæ ad Rectangularem ut 


ag bs. 

1+, IM ,1 ＋ „&c. live ut — 5, 
1 e rr RON 
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Coroll. 2. Adeòque hinc innumeras plane Tabu- 
las licet conſtruere, nam ſingulæ poteſtates in ex- 
poſità ſuperius Progreſſione 1. 2. 3. 4. 5, &c. vel 


1111 5 ; 
---- ,&c, ſi æternùm producatur, totidem alias, 


243»455 

—5 ſunt ipſæ Dignitates, Tabulas harum ſimiles 
conficerent infinite etiam continuatas, atque ex his 
porro Novis Tabulis confectis ſingulis, tot naſce- 
rentur aliæ, quot numerantur Dignitates, & pari- 
ter in immenſum. 

Coroll. 3. Conſtat itaque Methodus, data Velo- 
citate Directà ſeu Tranſversa, ejuſdem Dimenſiona- 
nalis in eandem Dirigentem ad Velocitatem Rectan- 
gularem, rationis inveniendæ, e. g. {1 Velocitas com- 
doſita fit ex ſimplici Arithmetici & ejuſdem Pro- 
greſſione Cubici, erit ratio ad Rectangularem, 

Ee 3 R nt 


— 4 dS 2 A P. * 
— << n, . . * ** 8 — 
1 8 — 1 1 * _ fr E * 


= LCL 
ut ——; queratur jam ratio Dimenſionalis Velo 
, 1. 3 - ; i 5 

citatis, v. c. Quadraticæ in eandem Dirigentem, cu- 
jus Index eſt 1, ad Rectangularem, & per Coroll, i, 


"od g | 1 = 1 
erit ut ſi Subquadraticæ ut : 
- r 


PROP. III. 


Si Velocitates Perpendiculares, ſeu Dirigentes 
eandem, quam in præcedenti, ſibi Arithmeticam 
aſſerant Progreſſionem, Directæ autem ſeu Tranſ. 
'verſe vel Arithmeticam ſimplicem Rec iprocam, 
vel Geometricam quamvis, quæ fit ut poteſtz- 
tes ejus, Velocitates ex utriſque conflatz iſtam 
Rationem componunt ad Directas ſeu Tranſ- 
verſas totidem Minimas, quam exprimerent Indi- 
ces Dirigentium ad eoſdem in conſequente repeti- 
tos, fi primùm ſubtrabantur Directarum Indices, 
five quam Differentiz Indicum ad earum Quadrats. 
Tabulz nihil fere diſcrepant à præmiſſis, exigitur 
enim ſolummodò Signorum mutatio, præfixorum 
Indicibus Directarum Velocitaturm. 
Adeòque Generalis Regula pro ratione an- 
veniend3 Velocitatis Compoſitæ ad ReQangul:- 


. . * . . - I 
rem in Literali continebitur quantitate 2 vel 
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(31) 
PROP. IV. 


Si Velocitates Perpendiculares, Numeranteſve 
ſint Poteſtates quæcunque Tranſverſarum ſeu Nu- 
meratarum, vel Numeratæ Numerantium, quomo- 
do libet ipſas Dignitates minuas augeaſve, ſiquidem 
earum Indices eandem inter ſe Progreſſionem five 
Rationem ſervent atque tueantur, Compoſitarum Ve- 
locitatum Rationes ad Numeratas ultimas in Nu- 
merantes nullam prorſus exinde mutationem erunt 


itur: ::; ͤ axes 
ſubituræ, nempe T2 "237 4 157 
„% 
C241 © 3+ 4/2 14242 4 +342 

3 

2+4+4 
2.4% — l e Te. — 5 * . EL . 
ne ff ae 
in tis etiam Seriebus reciprocis, quarum rationes in 
infinitum excurrunt, vel ipſam etiam tranſiliunt in- 
finitionem, licèt comprehenſio certè difficilior fir, 


neque hic tamen magis vacillat Propoſitio, nam 


» &C. pariter de Seriebus reciprocis, 


"4=6' 1—2—1 2—4—2 4—8—4 

Coroll. Ergo, Datis Velocitatis Numerantis & 
Numeratæ Dignitatibus, eas facilè erit revocare ad 
alias quaſcunque non conjunctim, verum Sigilla- 
tim, ſive Numerantis, ſive Numeratæ Dignitates 
Datas, erit enim ut Velocitatis Index Numerantis 
datæ ad Numeratæ item datæ Indicem, ſic Index 
datæ alterius Numerantis ad Indicem Quæſitæ Nu- 
meratz, vel ut Index Numeratz ad Numerantis In- 
dicem, ſic Index alterius Numeratæ datæ ad Nu- 
merantis Indicem Quæſitæ. 


Ee 4 PROP, 
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* 


PROP. V. 


Si Velocitates Perpendiculares ſeu Dirigentes, 
perinde ac Tranſverſæ vel Directæ, progrediantur in 
ratione Arithmetica Simplici, vel in Geometric 
quilibet, quz ſit ut ejuſdem poteſtates, Ratio Ve. 
locitatis Compoſitæ ad Directam Maximam in Di. 
rigentem, h. e. ad Rectangularem, explicari poteſt 
per Indicem Dirigentis diviſum per eundem, Dire- 
ctæ nempe Indice adauctum, vel per Quadratum 
Indicis Dirigentis uni cum Rectangulo Indicis al. 
terius in alterum, diviſum per Quadratum ſummæ 


Indicum. Nam per Prop. 2. Coroll. 1. Regula erit 


I 

1+m, vel ut iiſdem utamur literis, quas potiùs hic 

„ £8 

viſum 'eſt adhibere, —— 5 

| IT rm | 

Prop. præced. Velocitatum Indices ſunt » & , hac 
3 IR 4 * ＋· un 

Directæ, illa Dirigentis, ſed — 


n+m „* 


3 adeoque per 


porrò eidem argumentatione conſtat rationem Ve. 


locitatum Reciprocarum ad Rectangulares elſe, 
» velu-mu_ 8 
„M n-2mn+m* 


PROP. VI. 


Si Velocitates Perpendiculares ſeu Pirigentes 
Progreſſionem obtineant quamlibet, five Arithme- 
ticam ſimplicem, five Geometricam, quz fit ut 
ejuſdem ſimplicis Poteſtates, Directæ autem ſeu 
Tranſverſæ in earum Reſiduales ſe induant, Ratio 
Velocitatis Compoſitæ ad Directas Maximas in Di- 
rigentes conficitur ex. Indice Dirigentis, Diviſo pet 
eundem Indicem, cui adjiciatur Index Progreſſionis 
Arithmeticæ. 5 | 
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Velocita- Velocitates Velocita- 


tes Diri- Reſiduales tis Com- Dirig. Reſid. Direct. 


gentes Directæ 7 5 
yp a 


| | _ 


$0 
os tio ad I--1 62 R 5 
R— .. Rectangu- {AT 2 R* — * 
R- larem 1 
Kc. £7 &c. &. 
velocit: Velocit. Reſidual. ; Kb Velocit. 
Compoſ. „ Dirig. Directæ Compoſ. 4 


Ratio v 4 % 4%) R. — 0 z. Ratio ad 
Rectan- V3) b* ], R-) Rectan- 
gularem #(3) e* 3) Rf — ,s) c* gularem 


Quamcunque autem Seriem uſurpemus, ſervat3 
lege, in Propoſitione, lata, idem prorſus erit affir- 
mandum, adeoque generatim Ratio habebitur in 


quantitate 1 Pro Seriebus Reſidualibus, ſicut 


antea IF pro Seriebus illis, in quibus nulla eſſet 


dubtractio. Reliquum eſt, ut oſtendamus » eſſe 
Velocitatum Dirigentium Indicem, unitatem Di- 
rectæ; ex Propoſitione itaque prima conſfat om- 
nem cujuſcunque Figurz Velocitatem in binas eſſe 


conſumptam, quarum altera eſt Dirigens, Directa 


altera, vel altera Diametri, & Ordinatæ altera, adeo- 
que, Velocitatis Compoſitæ ratione cognità ad Rect- 


angularem, innoteſcunt etiam Velocitatum Singu- 


larum Indices; nam Velocitas ſaltem Dirigens ex- 
primi poſſit per Unitatem Indicantem, Velocitatis 
vero Progreſſio R , &c. tota conferatur in In- 
dicem x, ſint Differentiæ, ſcilicet, ſive Quantitates 
Reſiduales compactæ in Quantitates aliquas abſo- 
lutas & incognitas; ergo per præcedentes Propoſi- 
tiones Recolligenda eſt Unitas in Rationis conſe- 
quente, cui Velocitatis Reſidualis Index incogni- 
n ET 6: tus 
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* 
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atque ided Indices Velocita 
Propug· & Coroll. n & I; nam 1. 5 $2 8.1. neque 


tum ſingularum per 


quicquam in hac oſtenſione deſideratur, niſi du- 


bium foret an R. 4, &c. 
menſionalis quzvis 
3 ſi 
unt reci 


Si Velocitates Perpendiculares ſeu Devehentes 
ſſionem aſſumant quamlibet, ſive Arithme- 

ticam Simplicem, ſive Geometricam, quæ ſit ut e. 
juſdem Simplicis poteſtates, Provectæ autem, ſeu 
Tranſverſæ ſe conferant in Reſiduales Provectarum 
Dignitates vel Radices quaſvis, Rationes Compo- 
ſitæ Velocitatis ad Rectangularem erunt conſenta- 
neæ 11s, quas ſupra memoravimus, nempe quarum 
Antecedentes ſint Indices Devehentis, Conſequen- 


PROP, VII. 


Progreſſio fuerit Di. 
ſſionis Arithmeticæ, quod 
perpendamus Reſidualium Naturam, qua 
procæ Dimenſionalium Progreſſionum, ex 
quibus nulla fit Subtractio; quamvis an R. —as fit 
Arithmeticæſprogreſſionis Dimenſionalis Progreſſo, 
necne, nihil attinet, cum ſaltem per x incognitz 
Progreſſionis Indicem poteſt exprimi. 
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tes autem augeantur Indicibus Dignitatum vel Rz- ta 


dicum. 


Velocit. Velocit. Devehen- Provectæ Devehen- Prove®z. i 
Deveh. Provectæ tes, 2 


422. JN 45 | 
*. NU 
c * * c 


&c. 
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63, E. 
| e“, 9 +, 
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ba 
NI di 
3 
&c. tel 


De- 
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Deveh. Provectæ, Deveh. Provectæ; Rationes 
Compoſ. 
4. * 24 2 | 45. R Dy * 
„. R — 4 l ,. RIG? . —— 
*. R- fe. Rimect If 
. r. . 


VR“ -c, &c. quot ſunt puncta Numerantia in 

4, 0% c“, &c. (aliter enim eſſent plura vel paucio- 
ra Quradrata, five Rectangula Quadratis æqualia, 
quam Radices, h. e. Radius aut Semidiameter ma- 
jor ſeĩ psã foret vel minor, quod utrumlibet repug- 
nat,) & prætereà cum per Prop. 6. Numerata Re- 
ctangula ſortiantur puncta 4, 6, c*, &c. Numeran- 
tia, Quadrata Sinuum, per eandem Propoſitionem, in 
Serie reſiduali erunt ut Numeri 3 natu- 

nliterque aſcendentes, Radii autem partes in ratio- 
ne eorundem duplicati, & Radices ergo, ob dictam 
Dirigentis Velocitatis æqualitatem, & per Prop. 4. 
& Coroll. in Subquadruplicata Radii partium, qua- 
rum Progreſſio eſt item in ratione Simplici Arith- 
meticã, vel Velocitas Compoſita erit ad Rectangu- 
larem, ut 1 ad 1 +3, vel ut 4 ad 5. Adeoque 
tandem exhibetur, omni zvo 1 Problema- 
tis Solutio, nimirum Circuli Quadratura, nam fi 
3 Progreſſionem Velocitatum Radii & O 
inatæ, Circulus nequicquam eſt aliud, niſi Para- 
boloeides Biquadraticale, cujus Abſciſſa & Or- 
dinata ſunt æquales. „ 
Quantam verò lucem attulerit hæc Doctrina Ve- 
locitatum Mathematicæ reconditiori, quam res ar- 
duas moliatur, quàm latè pateat, quiſquam po- 
teſt intelligere, qui perpenderit eadem opera _ 
| Cile 
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| Refiduarum quantitatum Radices, cujuſcunque No. 
minis, erui pofle,carumquerationes ad totidem Max. 

imas in eandem Abſciſſam Dirigentem, vel juxt 

eandem numeratas; neque de cæteris Quanti. 

tatibus, huc uſque deſperatis atque rationibus, du- 

bitaverim, quin Matheſis æquè notas aliquando ha- 

buerit ſpectataſque, verùm hie impræſentiarum 

conſiſtamus, cum prius Rationes harumſce quan. 

titatum, in ſequentem Tabulam conjectas, huic pa. 

inz cumulavimus, ut cum Wallifanis conferantur, 
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ſuerit Iubitum. 
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Hec progreſſio Naturalis eſt & luculenta, ſique ni: 
hil prætereà habuiſſemus, quod opponeremus al. 
lifiane, hoc ſaltem nobis eſſet preſto, quod hac 
Tabula ad veriſimilitudinem videatur propenſior; 
nonne enim eſt inſtar prodigii, ut cum adeò tard? 
quaſi & pedetentim creſcant Conſequentes prima 
Reſiduæ R—a ejuſque Dignitatum, reliquæ proti- 
nus in tantos tamque monſtroſos progreſſus evoli- 


rent? ubi noſtra eſt ratio 7 Wallifiana collegit 


ſub unitate 3003, Prop. 132, Arith. Inf, mirun 
diſcrimen! nec difficile eſt ex iis, quæ prædixi- 


mus, perſpicere unde oriatur iſtud tam * 
4s 
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Rationis Delirium, quod utrinque diducitur, quo 
remotior fir poteſtas à reſiduis, Reſiduæque ab 
R224. 4 | 


Nemo autem non videt ex hic Doctrina nihil 
opus eſſe intercalationibus, neque quicquam rei eſſe 
cum unciis, quandoquidem æquè expediuntur, in 
Tabula, Radicum quarumcunque Reſiduarum ra- 


tiones, ac Dignitatum, imo & ipſas Tabulas) Unci- 


aſque, quas imperant intercalandas, perquàm fallaces, 
eſſe, nec tam erroribus bene multis obfuſcatas, quam 
conſitas iiſdem atque obductas; ſi quid verd in 
hac Geometriã præſtitum fit magis vendibile, fi mi- 
nas Doforum gratiam meruerim, ſaltem, uti ſpero, 
erogabunt, neque enim, poſtquam Numen ſumm 
& contentiſſim Pietate ſumus venerati, & Amicos 
Cognationemque appellavimus, mihi ſemper cha- 
riſſimos, quicquam aliud noſtram curam exercet, 
quam ut Eruditis placeamus. 


Chim autem Unciarum mentionem fecimus, hic 
ſolummodò Regulam annectemus, qui omnes Un- 
ciz poteſtatum Integralium inveniri poſſint, Fra- 
ctionales non item, unde ſubeſt cauſa cur de Re. 
euli Newtoxiana dubitemus. 
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Illius Regula eſt 1 x 


. &c. noſtra verò pro Sexti Poteſtate eſt 


ast, 1 , 
m5 m —4 1 3 12 
24, _ — — =, ita ut Numerato- 
rum Progreſſio fit Denominatorum Reciproca; & 
quod de Se xtã poteſtate valet, ad Quadraticam, Cu- 
bicam, vel quamvis aliam etiam poteſt applicari, 
ſi Progreſſio inſtituatur ad exemplum, ade que 
Series Unciarum pro Radice Quadratici erit 
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Kc. Sumendo 00 pfo 


Numero N ex qui nunquam evocabitur Se- 


ies Newtonian 1 4 ol 
ries Newtonianas 1. 8 — m 


&c. N 
?RO . vi 
De Hyperbole Quadratura, &c. 


De Hic porrò Figuri quædam apud nos Script 
Manent, verim ea in aliud Tempus Diſtulimus, 
donec faltem conſtiterit, annon in Antegreſſis etiam 
Hallucinemur, | 
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BOOKS Printed for, and Sold by 
ED Rux DIETER x, Bookſeller in 


HP 


Derr 

5 N Anuſiuer to the Diſſenters Pleas for Separation, 

or an Abridgment of the London Caſes ; where- 
in the Subſtance 


thoſe Books is digeſted into one ſhort 
and plain Diſcourſe, The Fourth 5k _ 


A Confmutation of Popery, in Three Parts. Wherein I. 


The Controverſy concerning the Rule of Faith is deter- 
min d. II. The particular Doctrine: of the Church of 
4 Wl Rome are confuted. III. The Popiſh Objeftions againſt 
x the Church of England are Anſwer'd, The Third 


Edition. 

A Diſcourſe of Schiſm; ſhewing, I. What is meant 
by Schiſm. II. That'Schiſm is „ fave Sin. III. 
T hat there is a Schiſm between the Eſtabliſb d Church 
of England, and the Diſſenters. IV. That this Schiſin 
i; to be charged on the Diſſenters ſide. V. That the Mo- 
dern Pretenſsons of Toleration, Agreement in Funda- 
mentals, ec. will not excuſe the Diſſemers from being 
guilty of Schiſm. Written by way of Letter to three 
Diſſenting Miniſters in E ſſex, viz. Mr. Gilſon, and 
Mr. Gledhill of Colcheſter, and Ar. Shepherd of 
Braintree. To which is annexed, An Anſwer to 4 
Book intituled Thomas againſt Bennet, or the Prote- 
ſtant Diſſenters Yindicated from the Charge of Schiſm. 
The Third Edition, 

A Defence of the Diſcourſe of Schiſm, in Anſwer ts 
; [boſe Objettions which Mr. Shepherd has made in his 
three Sermons of Separation, &c. The Second Edition. 

An Anſwer to Mr. Shepherd's Conſiderations of the 
Defence of the Diſcaurſe of Schiſm. The 24 Edition. 

A Confutation of Quakeriſm ; or a plain Proof of 
the Falſhood of what the principal Qualer Writers (eſ- 
pecially Mr. R. Barclay in his Apology and other Works) 
io teach concerning the Neceſſity of Immediate Revela- 
tion, in order to 4 Saving Chriſtian Faith; the Being, 

Nature 


CY 


Nature and Operation of the pretended Univerſal Lali 
within ; its ſtriving with Men, moving them to Prayey, 
and calling them to the Miniſtry, Regeneration, Santi» 
fication, Fuſtiſication, Salvation and Union with God; 
the Nature of a Church; the Rule of Faith; Mam. 
Baptiſm, and the Lord's Supper. Divers Queſtions al. 


fo concerning Perfettion,Chrilt's Satisfaction, the Fudge 


of Controverſies, & c. are briefly ſtated and reſolved, 
The Second Edition. 1 . 

Devotions: viz. Confeſſions, Petitions, Interceſſont 
and Thankſgivings, for every Day of the Week + Aud 
alſo before, at, and after the Sacrament ; with occaſo. 
wal Prayers for all perſons whatſoever. 

A Briej Hiſtory of the joint uſe of precompos' ſt 
Forms of Prayer ; ſhewing, 1. That the ancient Jew, 
our Savior, his Apoſtles, and the primitive Chriſtian, 
ne ver join d in any Prayers, but precompos'd ſet Form; 
only. 2. That thoſe precompos d ſet Forms in: which 
they join d, were ſuch as the reſpective Congregation 
were accuſtomed to, and throughly acquainted with, 
3. That their Practice warrants the Impoſition of a 
National precompos d Liturgy. To which is annexed, 
A Diſcourſe of the Gift of Prayer, ſhewing that what 


the Diſſenters mean by the Gift of Prayer, viz. a Fa 


culty of Cenceiving Prayers Extempore, #s not promi 


ſed in Scripture. 


A Paraphraſe with Annotations upon the Book of 
Common Prayer, wherein the Text is explain'd, Obje- 
ctions are anſwer'd, and Advice is humbly offer d bath 
ro the Clergy and Laiety, for promoting true Devotion 
in the Uſe of it. The Second Edition, 


All by the ſame Author, 


